T —— M etodologicka rubrika

O jednom moZném pFistupu k analyze
socidlnich rozdild (diferenciaci)

Soucésti sociologického studia socidlni struk-
tury je problematika socidlnich rozdila, dife-
renciaci. ,,Socialni strukturou rozumime dé-
leni spole¢nosti na skupiny a jejich vzijemné
vztahy* pise M. N. Rutkevié¢l.

V tomto stru¢ném vyjidfeni je shrnuta
spoletnd podstata mnohych pfistupia k pro-
blematice socidlni struktury, které na tomto
misté védomé neuviadime. ProtoZe cilem na-
seho vykladu bude kvantitativni (nebo lépe
feteno formélni) hledisko analyzy socidlnich
rozdili, majici sviij nezastupitelny vyznam
pro empirické sledovani vesSkerych aspekti
socidlni struktury (ale i pro daldi oblasti
sociologického zkoumédnf), obrétime nasi po-
zornost nejprve k otdzkdm abstraktnéjsi
povahy, abychom ji pozdéji vyuzili pfi vy-
kladu ,,obsahové bohatsi* tematiky.

1. Formélni vymezeni diferenciace

V souladu se sociologickou tradici budeme
chapat diferenciaci jako rozdéleni zkoumané
populace podle uréitého kritéria, a to takové
rozdéleni, podle néjz je kazdy element zkou-
mané populace zatlenén pravé do jedné ze
skupin vytvorenych rozdélenim.

Diferenciace tedy, zjednodufené feceno,
predstavuje rozdéleni odliSujicich se elemen-
ti a uskupeni téch elementi, které se podle
daného kritéria neodliSuji.

Formalné je diferenciace uréitou ekviva-
lenci na zkoumané populaci. Ozna¢me tedy
zkoumanou populaci symbolem P, jeji ele-
menty pak symbolem p;, t€l, tzn. P =
= {pi}ier. Vzhledem k tomu, Ze zkoumédme
vidy pouze konetné populace, je rovnéZz
mozny zapis

P ={P1;P2,- . -,Pr} .
Diferenciaci D na mnoZiné P rozumime tedy
takovy soubor podmnoZin mnozZiny P, ktery
oznaéime dy,. . ., dg, pro néjz plati:
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oznaéime |d;|. Ziejmé plati:
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Upozornime v této souvislosti na jednu pod-
statnou okolnost: to, Ze jsme elementy dife-
renciace — tj. soubor mnozin dj,...,dy —
oéfslovali, neznamend v Zidném piipadé je-
jich uspofddéni. Jde o zjednodusenou formu
zapisu {d;};cL, ktery by byl jisté piesnéjsi.
Avsak pro nazornost volime i v tomto pfi-
padé diferenciace zjednoduSeny zipis jako
v piipadé zikladni mnozZiny, tj. zkoumané
populace.

Znovu zopakujeme, Ze proces diferenciace
neznamend nic jiného nez pfechod od zéklad-
ni mnoziny k uré¢ité mnoziné jejich podmno-
zin, tedy proces seskupeni uréitych elementi
zékladni mnoziny do elementii nové mnozi-
ny, diferenciace dané mnoziny.

Proto tedy diferenciace v naSem vyznamu
znamend vlastné ,ziZeni'* pivodni diferen-
ciace dané mnoziny.

Co tim chceme Fici?

Uvazujeme takovou diferenciaci D na pu-
vodni mnoziné P, pro niz platf, Ze kazdy
element diferenciace obsahuje pravé jeden
element plvodni mnoZiny. Jak se snadno
piesvédéime, takto vznikld diferenciace vede
opét k puvodni mnoziné, coz vyjidfime tak,
Ze puvodni mnozZina predstavuje nejbohatsi
diferenciaci na sobé samé. Naopak takova
diferenciace, jejimz jedinym prvkem je celd
mnozina P, tzn. v dané diferenciaci neodli-
Sujeme Zddné elementy vychozi zkoumané
populace, predstavuje nejchudsi diferenciaci

1 M. N. Rutkevi¢: Tendenciji razvitija socialnoj struktury sovetskogo ob#destva. Moskva, Mysl 1875,
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na dané populaci. Nejnizsi mozné zuzeni vy-
chozi mnoZiny vede tedy k nejbohatsi dife-
renciaci, naopak jeji nejvyssi mozné zuZeni
vede k nejchudsi diferenciaci. Tyto dva sin-
guldrni pfipady, které ohraniéuji celkovy
prostor diferenciaci zkoumané populace, ne-
jsou zajimavé, nebot kritéria, kterd je vyme-
zuji, jsou vlastné popisem bud kazdého ele-
mentu dané populace nebo populace jako
celku.2

Mnozinu vSech diferenciaci na mnoziné P
oznaéime D(P). Na takto definované mno-
Ziné je mozno zavést celou fadu operaci. Tak
napfiklad je-li Dy, D € D(P), pFitemz

Dy = {¥dy,..., Wy}, Dg = {2dy,..., 2}
a plati, Ze pro kazdé d;, s =1,..., nn, exi-
stuje 2d;,, takové, Ze ldsc2dp, (ve smyslu
mnozinové inkluze na mnoziné P), pak rika-
me, Ze D; je zjemnénim D, a znalime
D)= Ds. Plati-li Dy<=Dy, Dac Dy, znatime
Dy = Dy a nazyvame takové diferenciace
rovné.

Diferenciaci Dg, jejiz elementy vzniknou
jako pruniky elementu diferenciaci D; a Ds,
tj.

D3 = {ld1n 2d1, 11N 2d,..., 1N

N 2dz,. .., Mdyn 2y, .., MMy 2},
znaéime jako D; N D23 a nazyvame prini-
kem diferenciaci D; a Djy. Zfejmé plati, Ze
Dyn Dy Dy, D1\ D3 Ds.

Ve statistice Casto analyzujeme prinik
dvou diferenciaci pomoci tzv. kontingenéni
tabulky, tj. matice?

Yd1 N 2d1], Y1 N 2dg, ..., |11 N 2y

Ly 2y, My 2ds, ..., Yy 2y

Pro dalsi vyklad bude velmi uziteéné si
uvédomit, Ze kazda diferenciace mnoZiny P
generuje diferenciaci kazdého z elementl
jiné diferenciace mnoziny P. Je-li 1d; jeden
z elementu diferenciace D1, pak soubor pod-
mnozin {ldl N 2d1, 1d1 N 2d2,. vy '1d1 N 2(112}
predstavuje jeho diferenciaci, generovanou
diferenciaci Ds.

Prianik dvou diferenciaci Dy N\ Dy lze tedy
analyzovat také tak, Ze predstavuje vlastné
soubor [; diferenciaci mnozin 2dy, 2ds,...
co.y 2y, 6 Iy diferenciaci mnozin 1d,
1dy,. .., xdy. Vznikd tedy pfirozené otazka,
nakolik diferencované pusobi diferenciace na
colé mnoziné a na jednotlivych elementech
jiné diferenciace, jejiz zodpovézeni by mohlo
poskytnout cennou informaci o vztahu da.
nych diferenciaci. Tim se vSak dostdvime
k dalsi ¢asti vykladu.

2. Meéreni diferenciaci a jejich vztahda

Nejprve dokdZeme pomocné tvrzeni.
Lemma 1: Necht 4 je mnoZina vSech nezi-
pornych n-Glennych posloupnosti takovych,
ze soulet jejich ¢lenu je roven 1. Oznaéme
dva obecné prvky této mnoziny

@ = {Giye o5 8n}, D= By o b}
tzn. a;=0,0;=0,1=1,...,n

n n
a Tag=2b=1

=1 t=1
Potom funkce definovand vztahem
"
o(a, b) =1 — ¥ min (ay, by)
i=1

je metrikou na 4 5, jinymi slovy 4 je me-
trickym prostorem s metrikou p.

2 Na tomto misté by mohla byt poloZena zavaina
otazka, zda lze aplikovat kategorii diferenciace na
veskeré objekty socialistické analyzy. Z toho, co
bylo feceno, totiz plyne, jak podstatny je vychozi
pojem mnozZiny pro oznaceni zkoummané populace.
Fakticky jde o situaci, kdy vychazime z urcité dife-
renciace (z té nejbohatdi), dané chapanim zkou-
mané populace jako mnozZiny odliSenych elementuq,
kterou pouze ,,ochuzujeme“. Jde tedy ve skutec-
nosti o urcity druh tautologie: pfi vymezeni dife-
renciace fakticky pfedpokladdame urcity typ — na-
vic nejbohat3i — diferenciace. Tento druh ,tauto-
logie* v3ak neni niéim neznamym: jeho diskusi
bychom v3Sak prekroc¢ili ramec naSehio rozboru,
ktery si neklade za cfl analyzovat zasadni anto-
logické a gnoseologické otiazky v tomto sméru.

3 Je jisté, Ze D; je opét diferenciac{. Pochopitelné
se muze stit, Ze nékteré z diferencia¢nich elementu
takto vzniklé diferenciace budou priazdné mnoZiny,
ty v3ak muzZeme vyskrtnout a fakticky je neuva-
Zovat. Prirozené bychom se tomuto nedostatku
mohli pfFi definiei prainiku dvou diferenciaci vy-
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hnout tim, Ze bychom podminku neprazdnosti nové
vzniklych diferencia¢nich elementi vytycili jako
definiéni podminku.

4 Pritom pfipoustime, Ze nékterd z ¢&isel mohou
byt rovna nule — viz predchozi poznamku. AvSak
plati, Ze v kazdém radku i v kazdém sloupci musi
byt za predpokladu Kladnosti vSech hodnot

[1ds |, |2dm|,

s=1...4, m =1, ...l vZdy alespofi jedno z &i-
sel nenulové.
§ Metrikou rozumime takovou realnou funkci, pro
niz plat{
8) e(a,b)=0ea=b
b) e(a, b) = e(b, a)
c) e(a, b) + e(b, ¢) = e(a,¢);

dédle poznamenejme, Ze ¢ = b znamena a; = b; Pro
.o X, ey M



Dokazme nejprve, ze p(a, b) =0 <>a =b.
Vzhledem k tomu, Ze

1— élmin (@i, bs) =0 =>_£)lmin (as, ) =1,

a dile, ze

[E

n
min (a;, bf) = E ay = 1
1 s=1

n n

Zmin (@, %) S X b =1,
i=1 i=1

musi zlejmé

min (a;, b;) =a; a min (a;, by) = by,
tedy plati a; =0b; pro ¢ =1,...,n, tedy
a=2>b. V opatném ptipadé je dukaz evi-
dentni.

Vztah p(a, b) = p(b, @) plyne piimo z de-
finice metriky. Nyni pfejdeme k dukazu
tzv. trojihelnikové nerovnosti.  Nechf
6 =4a1,...,8s}s b ={b1,..., 0}, €=
={c1,..., ¢n} spliiuji podminky dané véty,
tj. jsou elementy A. DokaZme nejprve, Ze
plati

»
.Zl(min (@i, bs) + min (bg, ¢¢) —
=

n
— min (a4, ¢)) = X by .

=

Ozna¢me symboly J3,..., J¢ mnoZiny pfiro-
zenych ¢isel od 1 do », pro néz plati:

Jitag 2 b = ¢

Joiag = ¢ = bg

J3:1by =g = ¢

Jitbhi = s =y

s =ag = b

Je:ci = by =a; 6

Pro 1 € J; plati:
min (aq, b;) + min (by, ¢¢) — min (aq, ¢5) =
=a3 + by — a5 = b; .
Pro i € J plati:
min (a4, bs) + min (bs, ¢5) — min (ay, ¢) =
=ai+c—a=c = by

(posledni nerovnost plyne z toho, Ze pro
1€ Jz plati ¢y =< by).
Pro 1 € J3 plati:
min (ay, bs) + min (by, ¢;) — min (a4, ;) =
=by+ b —ag =2b; —ag = b

(posledni nerovnost plyne z toho, %e pro
1 € J3 plati b; < aq neboli 2b; < a; + bi).
Pro 7 € J4 plati:
min (ay, bs) + min (by, ¢5) — min (ay, ¢5) =
b +bs —c =20 —cg = by
(posledni nerovnost plyne z toho, Ze pro
1 €J4 plati b; < ¢; neboli 2b; < ¢; + bi).
Pro 2 € J5 plati:
min (aq, bg) + min (b;, ¢;) — min (a4, ¢5) =
G+ G—c=0as = b
(posledni nerovnost plyne z toho, Ze pro
1 € J; plati a5 < b).
Pro 1 € J¢ plati:
min (a4, bs) + min (b4, ¢;) — min (ay, ¢;) =
=b;+ ¢ —ci =bs.
Dokézali jsme, Ze pro libovolné ¢ plati
min (ay, bs) + min (b, ¢¢) — min (a4, ¢¢) = b
a tedy

n
3, min (a4, bs) + min (b, ¢¢) — min (ay, ¢5) =
s=1

b =1
1

A
M=

Upravou posledni nerovnosti (pfiétenim 2
k obéma stranidm nerovnosti a jednoduchym
pifevedenim jednotlivych ¢lenti nerovnosti)
dostavame:

n
1 — 3 min (a, b)) + 1 — 3 min (by, ) =
=1

i=1

n

:>:> 1 _zmm(a‘sc‘)v
=1

¢imz je dikaz proveden.

Dokéazané lemma tedy umoziuje studovat
prostor n-¢lennych posloupnosti nezapornych
¢isel, jejichz soudet je roven jedné, jako tzv.
metricky prostor. UZiteéné pro daldi dvahy
bude ukézat, jak lze interpretovat metriku
zavedenou lemmatem 1. Nechf a € 4. Necht
je déna dalsi n-clennd posloupnost reilnych
¢isel

n
z = {x1,...,%n) takovd,Ze X x4 =0
i=1
a ag+z¢=0 pro ¢t=1,...,mn
Potom
b=a+z={a1+21,....,an +2Ta}€4.
Dikaz tohoto tvrzeni je evidentni.

¢ Pochopitelné, Ze rozklad indexl, ktery jsme
uvedli, nemusi byt disjunktnf, tzn. Ze napiiklad
plati-li @y = by = ¢4, potem 1 ¢ Jy § 1 ¢ J2. Steiné
tak nékteré z mnoZin indexi mohou byt prézdné,

coz viak neni pro na3 dukaz podstatné. Podstatné
je, ze kazdy index lezf alesponl v jedné z uvVedenych
mnozZin indexu.



Naopak dokéZeme, Ze je-li ddna jedna ae4,
potom libovolny element b € A lze vyjidrit
jako a + z, kde z je m-Clennd posloupnost
redlnych &isel s vySe uvedenymi vla.stnostmi.
Plati totiz, Ze b; = a; + b; — ay, 5 =Tix

oznaéme z; = b; — a;. Zrejmé Z zi=0 a
=1

a¢ + z; = b; = 0. Proto lze psit o(a,bd) =

n n
=1-— Z min (az, b;) = 1 — X min (a;, a; + s),
% =1

kde Z =0,

=1
mnozinu vSech indexu takovych, Zze z; = 0,
J2 pak mnozinu vSech takovych, 7e z; < 0.
Ztejmé J1NJz =0 a J1uJs ={1,...,n}.
Lze tedy pszit:

a; + 3 = 0. Oznaéme J;

1— 2 min (ag, a; + %) =
=1

=1—- 3 a;—

t€J1

n
=l—2a;—
=1

Y (3¢ + z) =

€Ja

Z:C{s\z:c;.

eJa eJs

n
Vzhledem k tomu, Ze X zi =0, plati, Ze
1=1

¥ xi = — 2 z, tzn. lze psit
e €2
o(a, b) = Z T=—3 .
€1 i€Ja

Zrejmé viak z; = by — a¢ (viz vyse), tudiz

o(a, b) = EZ (bs — as) = — E (b — @) =
=Z (bi""ai)=_.2 (b‘—a‘)z
¢, bizai i;bi<ai
= X (a—by.
i bi<ai

(Z poslednich vztahtt mimo jiné vyplyva, Ze
% 21 la" i b‘l )

toto vyjddieni metriky je ,,obvyklejsi“ a
piedstavuje metriku na SirSim prostoru, nez
ktery jsme uvazovali, tj. na mnoziné vSech
n-Clennych posloupnosti redlnych éisel. V této
formé byvé také tato metrika nékdy uzivina
i v analyzdch socidlnich dat.) Metrika o(a, b)
znamend, o kolik celkem musime zmensit (¢i
zvétsit) jednotlivé elementy a;, pro néz
a; > b; (a; < b;), abychom ,,zménili @ na b*
(pochopitelnd o¢ zmensSime ¢i zvétsime pFi-
slusné elementy a@;, o to musime zbylé ele-
menty a; zveétSit ¢i zmensit).

ola, b) =
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Necht napiiklad
a=®1, b=@D.
Potom
ea,b) =1—(t+ 3 =1%.

Abychom ,,pfesli“ od a k b, musime od a;
odecist }, kterou pochopitelné pricteme k as:

G—-%4i+D=GDd-

Zde je vyznam uvedené metriky zcela patrny.

Je zfejmé, Ze nejvyssi hodnoty, které
muze o(a, b) dosihnout, je 1. Je-li napiiklad
a=(1,0), b =(0,1), potom p(a,bd) = 1.
Ztejmé lze voskeré dosavadni ivahy provést
analogicky pro prostor n-¢lennych nezipor-
nych redlnych posloupnosti takovych, ze
soucet jejich ¢lenu je roven kladnému ¢éislu s.
V takovém pripadé md prisluind metrika
tvar

ola,b) =s — Z min (a4, bs) =

=o[1-Fma(3. )]

Zpravidla budeme dané metriky pouzivat
v téch pripadech, kdy n-¢lenné posloupnosti
predstavuji distribuci (procentudlni zastou-
peni vyskytu jednotlivych hodnot) uréitého
znaku na zkoumané populaci. V takovych
pripadech pak bude mit dand metrika tvar
n

o(a, b) = 100 — ¥ min (ay, b) .

t=1
Necht Dy, D; jsou dvé diferenciace populace
P takové, Ze maji stejny polet elementu
a navic jsou tyto elementy uspofadiny, nebo
alespon existuje jista korespondence (jedno-
znacné zobrazeni mnoziny elementi D;j na
mnozinu element Dj3) dovolujici je uspofa-
dat, tzn. lze psat

Dy ={d.....d"}, Dy={d,...,d%}.

Potom veli¢inou
n ) | 2
l_zmm(ﬂ, E_l)
=1 T T

resp.

i=1

n 1
100 — 3 min(lOO % 100

\_"?_\)
or

1ze ohodnotit vztah téchto dvou diferenciaci,
tj. jejich vzdélenost, kterou znaéime

o(D1(P), Do(P)) .



Odtud je tedy ziejmé, Ze danou vzddlenost
lze uzit k méfeni vztahu dvou diferenciaci
na téze populaci pouze za uréitych dopliu-
jicich podminek.

Ponékud priznivéjsi situace je v piipads,
kdy chceme srovnat pusobeni ,téze dife-
renciace na dvou populacich. Pod pojmem
,,taz* diferenciace rozumime totoZnost obsa-
hovych kritérii (vlastné jistych predikdtu,
majicich smysl na obou zkoumanych po-
pulacich).

Oznaé¢me dané populace P; a Pj, potty
jejich elementt 7; a rs. Necht D(P;) =
= {1dy,..., 1ds}, D(P3) = {3ds,..., 2ds}. "

Potom veliina
o(D(P1), D(Pg)) =

LR 1| lzd(l)
=] — Y min (———, —,
i§1 1 T2

piipadné v procentudlnim vyjidreni
o(D(P1), D(Pz)) =

11dq|

=100 — ¥ min , 100 .

=1

2d
(100 ' ")

rz2
méfi ,,rozdilnost deerencxace D na popula-
cich Py a Ps.

Odtud okamzité plyne, Ze uvedend me-
trika poskytuje velmi jednoduchy, pritom
vSak smysluplné interpretovatelny prostie-
dek komparace téze diferenciace na jistém
souhrnu zkoumanych populaci.

Avsak navic ukazuje tato skutecénost ces-
tu, jak uzit dosavadnich vysledku k vytvo-
feni velmi pfirozené miry zavislosti dvou di-
ferenciaci na téze populaci (bez pridavnych
podminek, jak tomu bylo vy$e), o niz jsme
se zminili na konei uvodni ¢dsti. Nez vSak
piistoupime k vykladu tohoto postupu, do-
kizeme jesté jedno pomocné tvrzeni.

Lemma 2: Necht je ddna uspofiddani po-

sloupnost m .nm nezdpornych &isel, resp.
matice
ai, aiz, ..., Gin
(1’217 a2, ..., A2n
. takovd, ze
m1, Am2, -+ -5 Amn

soucet viech jejich elementl je roven jedné,

y m n
tj. T Tay=1.

t=1 j=1
Diéle oznaéme symbolem

m
as. —Eaﬁ. aj =23 ay
=1 s==l
a predpoklidejme, Ze
@ #0, a;#0 pro
e
Potom plati:

1'=1,....m,

m n .
—1-3 3 min (ay, a. .ay) .
i=1 j=1

Diikaz:
Ztejmé pla.t,i:

- Z ai, — g: é min (al.- ays, a“) =

i=1 i=1 j=1
m n .
=1—3 3 min(ay, a4, .ay).
i=1 j=1
(Vyuzili jsme podminky lemmatu, tj. ze
m m
2a.=3 Z aiy =1).
=1 s=1 j=1
Analogicky bychom dokazali, ze

Z me(ag,a;
=1 j=1

ay) .

Tim je dukaz pomocného tvrzeni proveden.

Z uvedeného lemmatu pfimo plyne postup
pro zavedeni mozné miry vztahu dvou dife-
renciaci, které oproti predchozimu nyni jed-
noduseji oznacime jako

7V tomto pfipadé jsou zaruéeny =-- vzhledem
k obsahové totoznosti kritérii dané diferenciace —
jak shodny pocet elementu D (Py)) a D (Pp tak

i jejich vzajemna jednoznaéna korespondence; kte-
rou vyjadfujeme prislusnym oéislovanim jednotli-
vych elementa D (Py a D (Pj).
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Dy = {3dy,..., %y}, Dz ={2d1,...2d,}.
Symbolem D1 2d;. oznadéme diferenciaci 2dj
(tedy elementu diferenciace Dy, k =1,...
..., n), kterd je vytvorena jako souhrn pod-

mnozin {1dy N 2dg, da N 2dg,. .., Mdn N 2di};
analogicky pak definujeme
D; :1d; =
= {ldzﬂ 2d1, ldzf\ 2d2,. s ldzn zdn} 5
l=1,...,m

Prinik dvou diferenciaci tedy muZeme ché-
pat také tak, Ze je ddna soustava diferenciaci
jedné diferenciace na elementech druhé dife-
renciace a naopak: jde bud o soustavu
{Dy:2d}, k=1,...,n nebo o soustavu
{D2:1d;}, I =1,...,m. Vznikd zcela ptiro-
zend otézka, jak diferencované pusobi jedna
diferenciace na elementech druhé diferen-
ciace, ,,jak diferencuje jedna diferenciace
druhou diferenciaci

Jde o to srovnat ,,charakter diferenciaeo
D; a soustavy diferenciaci D :2dy, k =
=1,...,n, & diferenciace D;, a soustavy
dlferenma,m Dy:¥;,l=1,...,m.

Diferenciace D; a kazda ze soustavy dife-
renciaci Dj : 2dp spliuji podminku nasSich
piedchozich uvah, tykajicich se aplikace vyse
uvedené metriky na komparaci puasobeni
»téze'* diferenciace na ruznych populacich,
nebot D; a Dj:2d; jsou v tomto smyslu
,tytéz diferenciace".

Jejich vzdélenost 1ze mérit veli¢inou

o(D1, Dy : %dg) =

mo ] i 2y )
=] — ’ ’
.'Z'?l - ( r 2|

kde 7 znaéi pocet prvka vychozi zkoumané
populace. Tato metrika méri vlastné , dife-
renci‘‘ v diferenciacich Dy a Dj : 2dy.

Je pfirozené, ze za celou ,,diferenci‘‘ dife-
renciaci D; a Ds budeme povaZovat soudet
,,diferenci* diferenciaci D; a Dj : 2dg, vaZe-

ny hodnotami K rk| , k=1,...,n, & soudet

,,diferenci‘‘ diferenciaci Ds a Dy : 1d;, véize-

ny hodnotami S I =i tedy
veli¢inami
n 2d;.
> | L’ o(Dy, Dy : 2dy) =
k=1 r
2 m 3
z|dk| [I—Zmin(ldd,
basi i=1 ¥
i N 2| )]
Pdel /]’
m 1q
- 12 lrll “0(D2, Dy : 1d)) =
1 2
— ’dl' [l— 3, min ({di',
=1 7 =1 r
4 o_‘*dz_l)
|1d; ]

Posledni lemma ukazuje, Ze oba vyrazy jsou
si rovné a lze je vyjadrit ve tvaru

A(Dy, D;) =

m n 1 2 1 2 g
=1— 5 % uiy (I din dkl’\ di -2l dlc').
=1 k=1 g r

Plati-li
i 2] (] . 2]
7 - r2
pro [l = . Dy
E=Y:.0.® .,

pak zfejmé A(D;, Do) = 0 (jde vlastné o kla-
sicky pripad statistické nezévislosti dvou
jeva).?

A(Dy, D;) tedy méri vzdalenost diferen-
ciace Dy Dz od jisté obecné hypotetické
diferenciace (ve smyslu poznémky 8 diferen-
ciace Dy . D), pro jejiz elementy plati

o [1d;| . |2dx|

|di| =

r

* Predpokladame-li, Ze existuje takova diferen-
ciace vychozi populace P, jejiz elementy jsou uspo-
fadany tak, Ze ji lze zapsat ve tvaru

Dy, 3= {dn2}, I=1, ...

(existuje tedy korespondence mezi elementy dife-
renciace D;(\Da @ Dy, 2), a platf-li

\dua| _ 1di| - [2du]

- r2 4

o b=l ... 0

pak takovou diferenciaci oznadime Dy . D,.

Ztejmé pak platf A (Dy Dj) = p (Dy ) D3, Dy . Dy,
neboli vztah dvou diferenciaci Dy a D; méfime
vzdé.leniosti pruniku a soué¢inu téchto dvou dife-
renciaci.

® Ve smyslu predchozf poznamKky lze v takovém
piipadé psat DyND; = Dy . D



(oznateni opét ve smyslu poznamky 8). Jeho
vyhodou je, Ze jde o veli¢inu smysluplng
interpretovatelnou: uddvé vlastné minimalni
nezbytné nutny pocet zmén (pohybu) v di-
ferenciaci D1 N Ds, aby se ,,zménila* v onu
hypotetickou diferenciaci charakterizovanou
vy$e uvedenou podminkou (tj. v diferen-
ciaci Dy . Ds).

Ve smyslu vy$e uvedenych tvah lze Fici,
ze A(Dj, D) je vzdilenosti Dy Ds od
,»jejich hypotetické nezdvislosti*“.10 Okamzi-
té se objevuje otdazka, jakych maximéalnich
hodnot muze A(D;, D) nabyt, tzn. pro jaké
Dy a Dy je Dy Dy nejvice vzdileno od
,»hypotetické diferenciace jejich nezavislosti®.
Je ziojmé, Ze nemuze prevysit hodnotu 1
(plyne to piimo z definice metriky o v lem-
matu 1). Je viak jasné, Ze za predpokladu
danych ||, |2dg|, L =1,...,m, k=1,...
..., n, které jsou vesmeés nenulové, nemuze
A(Dy, D3) nabyt hodnoty 1. Abychom uréili
tuto maximdalni hodnotu, uvedeme jesté dal-
8i lemma.

Lemma 3: Necht je déna matice 4 neza-
pornych ¢isel

ap, a2, ..., @n
gy, @g2, ..., d2a
Am1, Am2; - - -5 Amn
takova, ze
Z iy — 1.
t=1,..m
J=1,..n

Dale ozna¢me
n m
a, = X ay, a3 =2 Ay
i=1 t=1

a predpoklidejme, Ze
a. #0, a3#0 pro 1 =1,...,m,

J =l a R

Oznatme ddle symbolem L(A4) mnozinu vSech
nezapornych matic

z11, 212, - Tin
T21, 22, y T2n
Tml; Tm2s « > Tmn

takovych, Ze

n m
Try=0, X %5=04;
J=1 i=1

obecny prvek L(A) znac¢ime X. Déle oznaé-
me symbolem A* matici

Q. .a1, Q1. Q2 ..., A1, .Aq
az .a,, @2, .a.2, ..., @3, .Q.n
Am, - @1, Gp, . A2, .., Ay, . A0

a symbolem S mnozinu vSech matic redlnych
¢isel

C11, Ci2, ..., C1n
C21, Ca2, ..., Caa
le: Cm21 . Cmn
takovych, zZe
n—1
Cin=—2Cri, k=1,...,m—1
i=1
m—1
Cmi = — Z Oy, 1l =ljeeiyn—1
=
Con=_ X Cy,
i=1,..., m—
j=1,..,n—1

pi‘iéemi Cu = —0Gg a4, t=L...om; §=
=1,...,n. Obecny prvek S budeme zna-
éit C.

Necht dale C € 8 je takovy, Ze

Y |0yl = max.

=1...,m
Jj=l..,n

10 Index A (D3, D;) nabyv4d své nulové hodnoty
v téze situaci jako celd fada dalsich statisticky
tradi¢nich charakteristik vztahu dvou diferenciac{
(korelaéni koeficient, index kontingence atd.).
Jeho vyhoda spoc¢iva nejen v tom, Ze je definovan
pro ,nejobecnéjsi“ typ sociologickych proménnych
(tzv. kvalitativnich znaku), ale pfedeviim v tom,
ze je velmi piirozené interpretovatelny: hodnota,
jiZ nabyva, udava minimalné nutny podet zmén
v diferenciaci Dy D2, aby se Dy D; ,zménila“
v Dy . D,. Technicka pfednost pak spoéiva v jeho
snadné vydislitelnosti.

Pro jeho vypocet je mozZné uzit i druhy zpusob
jeho vyjadreni, ktery plyne z vyse uvedenych uvah.
Plat{ totiZ, Ze

n

[ A 1d; () 2d 1dy| - |2d,
apurs=L & 3 [Lsnsy Pl
1=1k=1

(zde poznamenejme, Ze symboly | ... | znadf jednak
absolutni hodnotu v béZném smyslu [(je-li vyraz,
na néjz je symbol aplikovan, &fslem], jednak pocet
prvkla [(je-li vyraz, na néjz je symbol aplikovan,
oznac¢enim mnoziny]).




Potom plati, ze

1 — ¥ min(aya . 065 =
i=1,...,m
j=1...n
= max (11— ¥ min(Xy, a4 .a7) =
XeL(A) =1, ..., m
3=k ¥
=1— ¥  min(a .a;+ Ciy ai .a;).
s=1,...,.m
Jj=L..,n

Dikaz: Omezime se pouze na zikladni body
dikazu. Pfedné plati, ze A* e L(4). Uvé-
domme si, Ze jak A, tak A* piedstavuji dvé
feSeni soustavy m 4+ n rovnic

n m

2y =ai., Xyj=aj,
J=1 =1
S P N . Y

L(A4) pak predstavuje soustavu viech neza-
pornych reSeni danych rovnic (hodnost této
soustavy rovnic je rovna (min (m, n) — 1)).
Snadno si ovéiime, Ze soustava S, kterd
vznikne rozsifenim soustavy S pominutim
podminky Cy = — a4, . a,; predstavuje sou-
stavu vsech feSeni rovnic:

T

kterd je prislusSnou homogenni soustavou
vySe uvedené soustavy rovnic. Na zikladé
elementdrni véty feSeni lineirnich rovnic,
totiZ Ze obecné feSeni nehomogenni soustavy
linearnich rovnic je rovno souttu obecného
feSeni prislusné homogenni soustavy, tj. vna-
Sem piipadé S, a jednoho partikuldrniho fe-
Seni nehomogenni soustavy, na néz zvolime
A*, Ize obecné feseni vyse uvedené soustavy
psat ve tvaru C + A*, kde C € S. Podminky
Cij = —ay, . ay vybiraji z S pouze nezapor-
nd feSeni. Plati tedy, Ze L(A4) = 4* + C,
kde C € 8. Lze tedy psat

1— X
yeen
R

min (a;, . a5 + Cy, ai. . az) =
=},...,m )
=1,3..n

min (xu, ag. . a,_;) =

S.oe.

lag, .aj+ Cif — ®. . G4 =

lC‘:’l ’ kde CeS.

Je-li C'e S takové, ze
Y |Cy| = max,

t=1,...,m
Jj=l,..,n

tvrzeni lemmatu je zfejmé.

Nalezeni C € § neni véc obecnd jednodu-
ché: je nutné ji feSit postupy matematického
programovani. Poznamenejme konetné, Ze
toto feSeni nemusi byt jediné. Diskuse téchto
otdzek by vSak prekrodila raémec nasich uvah.
Z lemmatu je okamzité zfejmé, Zze maximalni
hodnota A(D;, D3) je rovna

3 X lau,
I=1,...,m
h=1,...,n
kde
n—1
fin=— X qy, t=1...,m—1
j=1
m—1 .
Imj = — .Elqlu, j=1,...,n—1
=
dmn = > qi5 »
i=1,...,m—1
j=1,...,n-1
pritemz
—|idy| . |2dy|
quk 2——75——
|quk|

je maximalni.
Oznaéme tuto hodnotu max A(D;, Ds).
Definujeme dale vztahem
A(Dy, Ds)
max A(D1, Ds)
tzv. index vztahu diferenciaci Dy a Da.

0(Dy, D3) =

Tento index mé nésledujici vlastnosti:

— je definovan pro kvalitativni znaky;

— nabyva hodnot mezi nulou a jednou, pfi-
¢emz je roven nule, jsou-li Dy a D3 neza-
vislé (ve statistickém smyslu) a roven
jedné, jsou-li D; a Dy maximélné zavislé
(ve smyslu maximdlni vzdalenosti od pfi-
padu statistické nezdvislosti);11

11 Vv uvedeném smyslu je moZno fakticky u2ft
uvedeného postupu pro pfirozenou definici mini-
malné statistické zavislosti danych dvou diferen-
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ciaci Dy a D,. Tyto uvahy by v3ak opét prekroéily
stanoveny ramec nasich avah,



— jesmysluplné interpretovatelny: jeho hod-
nota oznacuje minimalné nezbytny poéet
zmén v diferenciaci D1 N Dg, jimiZ ,,pie-
jde* tato diferenciace v hypotetickou di-
ferenciaci D; . Dy (charakterizujici statis-
tickou nezavislost diferenciaci D; a Ds3),
relativizovanou maximalni hodnotou téch-
to zmén;

— jeho jistou nevyhodou je, Ze pro svuj vy-
pocet obecné vyZaduje pomérné ndroéné
prostiedky matematického programovani.

Uvédomme si koneéné, Ze v uréitych pfipa-
dech bude mozné uZit pouze indexu diferen-
ce diferenciaci Dy a Dy, totiz A(D;, Dg). Ne-
vystadime s nim vSak tehdy, budeme-li chtit
porovnat vztahy diferenciaci D; a Dz na
jedné strané a diferenciaci D3 a D4 na strané
druhé. MiZe se stit naptiklad, Ze

A(Dy, D) > A(Ds, Dy) ,
ale
6(D1, D) < 6(D3: D()

apod. V takovych pripadech pak je nutné

uzivat indexu vztahu diferenciaci J.
,,Procentudlni‘‘ vyjadfeni § lze snadno od-

vodit a nebudeme ho tudiz explicitné uvadét.

3. PFiklady

Ukazme si nejprve, jak se vySe uvedeny po-
stup projevuje v nejjednodusSim piipadé
tzv. dichotomickych diferenciaci Dy a Dsg,
tj. plati

Dy = (Ydy, 1dz) ,

Pro jednoduchost zdpisu ozna¢me

Dy = (2dy, %dz) .

d1] [1dq|
—=0 ’ =az,
r
24 2d
|—-'_1|— =a,;, "—ZI =a.,z

a déle analogicky

[‘din 2dy| ['d1 N 2ds|

r ’ r - 12,
|'ds N 2d;| [1d2 N 2ds|
_r— =asz;, -—_—r —= Qg3 .

Hodnotu A(Di, D2) lze uréit pfimym dosa-
zenim do vyse uvedeného vzorce:

A(Dy, Dg) =1 _i Zl zmin (a¢s, as. . a.5) =
=12

=% 2 layy—a.a4.

=1,

j=1,2

Vypocet max A(Di, D2) neni v tomto piipa-
dé obtizny.

Prislusné soustava matic S mé v tomto
konkrétnim piipadé tvar

(<¢ 78)-

max (—ay, .a,1, =@z, .a3) = C =

pricemz

_§ min (a;, .Q.9, ag, . a,l) %
Je tedy zrejmé, zZe
X 04l
1=1,2
J=12
bude maximailni pravé tehdy, bude-li

C = max (min (2, . a3, as, ..1),
—max (—ay1, . a1 — a3, .a32)) =
= max (min (a1, . a2, az, . a.1),
min (ay. . a.1, az. . @) .
Je tedy jasné, Ze v tomto specidlnim pFipadé
max A(D;, D) =
= 2. max (min (a;, . a3, as. . a.1),
min (a1, a.1, @2, . a3)) -
Odtud je ziejmy obecny tvar 6(Dj, D3) pro
¢tyrpolni tabulku:
6(Dy1, D3) =

1—(min(ay,, a1, . a.1) + min(agz, a1, .a,2 +
-+ min (@21 . @2 . ‘a.1) + min (ass, a2 . ‘a.s))

2. max (min (a1, . a2, a3, .a.1),
min (ay, . a.1, @2, . a.2))

V konkrétnim piikladé, kde

b:|r—' d-|r—-
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plati, ze
1
A(Dl.D2)=l_2'y
Ay, D= —
max ( 1, 2"‘12)
a tudiz
By, D) = =
( 1, 2)—5‘

Pres zdanlivé slozity tvar vypoétu d(Dy, De)
neni v tomto specidlnim pripadé vypocet in-
dexu vztahu dvou diferenciaci nikterak ob-
tizny.12

Ukazme v dalsim, jaké zajimavé a svym
zpisobem nové pohledy zpracovani dat ty-
kajicich se socidlni diferenciace prindseji vyse
uvedené Uvahy (omezime se nyni pouze na
aplikace uvedené metriky p).

V kratkosti ukazeme, jak lze téchto uvah
vyuzit k uréitému typu rozboru vztahu vé-
kové a socialni diferenciace tak, jak je po-
skytuji data ze S¢itani lidu CSSR v r. 1970.
Budeme vychazet z tabulky uddvajici social-
né vékovou diferenciaci ekonomicky aktivni
populace.13

Na zdkladé tabulky 1 lze TeSit celou fadu
dloh. Jednou z nich je analyzovat vzdaile-
nosti socidlniho sloZeni jednotlivych véko-
vych kohort od socidlniho sloZeni celé ekono-
micky aktivni populace.

Pievedenim vyse uvedené tabulky na ta-
bulku socidlnfho sloZeni jednotlivych véko-
vych kohort (tj. vydélenim kazdého elemen-
tu Fddku uvedené tabulky celkovym procen-
tem daného Fadku), kterou zde explicitné ne-
uvdadime, a uréenim vzddlenosti p takto
vzniklych distribuci ziskdme tabulku 2.

Nebudeme na tomto misté provddét roz-
bor situace, kterou uvadénd data vyjadiuji.
Omezime se pouze na zduraznéni toho, Ze
velmi vyrazné obrazeji postupné historické
promény socidlniho sloZeni ekonomicky ak-
tivni populace. Ziaroven naznacuji i daleZité
aspekty reprodukéniho cyklu socidlni struk-
tury: starsi generace jsou vzdaleny od pra-
méru socidlni struktury (tj. celku), nebot
jsou nositeli minulych forem socidlni dife-
renciace, zatimco odchylky socidlniho sloze-
ni mladych vékovych skupin od celkového
socidlniho sloZeni vyjadiuji, Ze jde o nositele
novych tvart, forem a hodnot socidlni struk-
tury, tedy budoucnosti socidlné tiidniho slo-
zZeni spoletnosti. Pritomnost v tomto aspek-

Tabulka 1. Vékové socidlni diferenciace ekonomicky aktivni populace CSSR v r. 1970 ( %)

(=}
E3 = 2 = & 8
a% | zm Bz | 3 P 128 | .

s £ R g% A E3 s | ES [$%s | E g
Z 5 g = £ E e £¢ EZ 25 | €52 | £ e
> @ A8 NE S8 AT S3 [BER| © 3
16— 20 5,1 0,2 0,7 1,1 0,2 0 0 7,3
20—30 15,1 0,7 8,2 1,1 0,5 0 0 26,6
30—40 10,6 0,6 10,0 1,4 0,4 0,1 0 23
40—50 11,4 0,7 7,4 2,3 0,5 0,2 0,1 22,6
50—60 6,7 0,4 7,3 1,7 0,3 0,2 0 16,6
60+ 2,1 0,2 0,9 1,4 0,1 0,2 0 49
Celkem 50,9 2,8 34,5 9 2 0,7 01 (1009

2 Nebudeme se na tomto misté zabyvat diskusf

o vztahu ruznych indexu tésnosti vztahu dvou di-
chotomickych znakl a nami zavedenym indexem
vztahu dvou diferenciaci ;. Poznamenejme, pouze,
ze v uvedeném Kkonkrétnim piipadé se Yule-tv
index

Q= —g—, jeho interpretace je v3ak (na rozdil od
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hodnoty 4 = _é.) téZko prirozené interpretovatelna.

3 Zduraznéme, Ze nam v tomto okamiZiku nejde
o diskusi zvolenych hodnot socidlni diferenciace
(struktury), ktera je determinovana znaky, jichZ
bylo v daném censu uzito. Takové uvahy by totiZ
vybodily z ramce uvah, ktery jsme si vytkl.



Tabulka 2. Vzddlenosti socidlniho slofeni jednotli-
vych vékovych kohort od idlniho sloZe-
nié ekonomicky aktivnt populace USSR
vr. 1970 (v %)

15—20 25
20—30 8
30 —-40 9
2
1
4

~
ot

40—50
50 —60 1
60+ 2

B W

tu reprezentuji stiedni vékové skupiny oby-
vatelstva.

Nikoliv bez zajimavosti bude i tabulka
uvadéjici vzdélenosti socidlniho slozeni jed-
notlivych vékovych kohort, které plasticky
dokresli vyse uvedend data (zde jde opét
o velmi jednoduchou aplikaci metriky p za-
vedené v lemmatu 1, aplikovanou na jednot-
livé fadky pfislusné upravené matice, resp.
tabulky 1).

I analyzou této tabulky dostaneme zaji-
mavé tdaje o historickych proméndch sociil-

niho sloZeni ekonomicky aktivniho obyvatel-
stva, které zdaleka nejsou patrné z tabulky.
Vzdélenosti socidlniho sloZeni jednotlivych
vékovych skupin totiz obrazeji shody ¢i roz-
dily socidlni historie v Zivotnich drahich
jednotlivych vékovych skupin.

Na téchto dvou piikladech (tabulka 2 a 3)
jsme chtéli alespon v niznaku ukézat, jaky
cenny (a pfitom nikterak sloZity) ndstroj
analyzy vztahu dvou diferenciaci uvedené
charakteristiky respektive postupy predsta-
vuji. Pritom jde vesmés o sekundérni kvan-
titativni charakteristiky, které maji zcela
jasny ,socidlni obsah® a v mnohych piipa-
dech mohou slouzit jako specificky typ indi-
katora socialniho vyvoje. V tom také spoéi-
v4 jejich prednost pred tradiénimi prostied-
ky statistiky.14

4. Zavéretné poznamky

Uvedeny piistup k analyze socidlnich dife-
renciaci vychdzi z nového — nebo lépe fece-
no ne tak uzivaného — pohledu na danou
tematiku. Nechdpe diferenciaci absolutné,
nechce ji vyhlaSovat za univerzdlni makro-

Tabulka 3. Vzddlenosti socidlniho slofeni jednotlivijch kohort ekonomicky aktivni populace CSSR v roce 1970

156—-20 20—30 30—40 40—50 50—60 60+
15—20 ‘ 22,4 34,3 24,9 35,6 27,7
20—30 13,7 8,6 19,1 29,7

30—40 10,8 5,6 27,9

40—-50 11,6 22,5

50—60 ) 25,6

% Chceme na tomto misté poukazat na to, Ze cela
fada moznosti daldiho rozpracovan{ zvoleného po-
stupu zustala nevyuzita. Pfedné je nutné zduraznit,
Zze veskeré naSe dosavadni tuvahy lze rozsifit na
libovolny Kkone&ny pocet diferenci (myslime zde
predeviim zavedeni A (Dy, D3, Dy, . . . Dp) &

g (Dy, Dy, Dy, ... D;) po koneéné n).

Stejné tak zustala prozatim stranou cela ,,statis-
tika“ prisluSnych charakteristik A a ;. Pozname-
nejme dale, Ze velidéinu 5 lze s usp&chem pouZft

pfi konstrukei tzv. kauzialnfch modelu kvalitativnich
sSociologickych proménnych (viz Charvtt F Model
kauzality v soustavé kvali glckﬁch

proménnych, Sociologicky &tasopis 1, 1975).

S uré¢itou adaptaci 1ze zvoleny postup uZit i pro
analyzu tzv. mobilitnich tabulek (novy zpusob za-
vedeni tzv. strukturalni a ¢isté mobility, a to ,.so-
cidlné prirozeny“ zpusob zavedeni).

Prisluina metrika ;, pak muZe slouzit jako zikladn{
prostfedek pro aplikaci tzv. multidimenzionalniho
3kalovani ¢i typologickych procedur v piipadé
komparace rady distribuci{ (diferenciaci na ruznych
populacich) apod.

K témto otdzkam se vratime v dalSich pracich,
vénovanych rozpracovani daného tematického po-
stupu.
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sociologickou kategorii, jako to ¢ini tzv. stra-
tifika¢ni pristup, ale chdpe ji dialekticky
jako uréity projev integracnich socialnich
tendenci. Pochopitelné nemuze ve svém ram-
ci ,FeSit* vychozi princip marxisticko-lenin-
ské analyzy spole¢enského vyvoje soudobych
historickych podminek, totiz rozhodujici tlo-
hu tfid v socialné ekonomickém vyvoji sou-
dobych spole¢nosti. Muze vsak k jeho empi-
rickému vyjidfeni velmi konkrétné prispét,
a tedy z néj vychdzet a rozvijet jej v empi-
rickych forméch védeckého odrazu socidlni
skuteCnosti.

Zdénlivé jednoduchd myslenka charakte-
rizujici prunik dvou diferenciaci jako systém
diferenciaci danych jednou celkovou diferen-
ciaci v elementech druhé diferenciace nejenze
napliiuje obsahem novych pohledd béiné,
rutinni analyzy tzv. kontingenénich tabulek,
tridéni druhého stupné sociologickych znakii,
ale kontrastuje s uréujicimi teoreticko-empi-
rickymi postulaty stratifika¢nich koncepci
(syntetizace dil¢ich statusi, skladani diléich
stratifikaci v jediny socidlni status at jiz uzi-
tim elementarnich aritmetickych ¢i typolo-
gickych a jinych procedur). Umoziiuje totiz
nejen konstruovat plirozené charakteristiky
vztahu dvou ¢i vice diferenciaci, ale bezpro-
stiedné iniciuje i zdvazné problémy a otdzky
meritorniho rdzu, jako napiiklad otdzka jaky
je podil délnické tiidy na proménéch socidlni
struktury dané spolecnosti, k jakym zavé-
ram vede srovnini podilu jednotlivych t¥id
a socidlnich skupin na procesech reprodukce
socidlné tridni struktury,!® v jakych kon-
krétnich podobach a méritcich probihd za-
kladni proces socialné tfidniho vyvoje socia-
listické spolecnosti, totiz sblizovéni tfid a so-
cidlnich skupin, a celou radu dalsich.

Proto je logickym zédvérem této diléi in-
formace pozadavek vytvoreni teorie socidlni
diferenciace, marxisticko-leninské teorie, kte-
r4 by svymi poznatky vydatné prispéla k ¥i-
zen{ slozitych procest vystavby socialistické
a komunistické spole¢nosti.

Pesiome

Xapsar ®.: 00 oHOM M3 BO3MOKHBLIX IIOJXO/I0B
¥ aHaJA3Yy conuanbHbIX pasmmunii {nuddepenmmii}

B craTtbe mpesxjae BCero BBOAWTCS T. Ha3. «pac-
CTOSIHHE ME:KAY ABYMS yOopsmodeHHHRIMI audde-

PEHIHANUAMHA C OAMHAKOBHIM YHCJIOM 3JIEMEHTOBY
KaKx

m
g@ﬁ%—bz%mMWML

e a={a;}l, b={b}, a =0, b =0,
m
Em Xbi=1
i=1 =1

OrHowenne AByX obmux pnddepenumanuid (Ka-
4YeCTBEHHBIX INIPHBHAKOB) MOKHO, €CTECTBEHHO,
U3MEPATH BEJIMYHHOI, KOTOPAs BRIPAsKaeT, Kak
muddepennuposamno UposABIsLeTCA OAHa Aupe-
pPeHRImanyA B dJeMeHTaX Bropoil amddepenmma-
LML,

IToxasaHo, 4TO MepOii HTOT'0 OTHOIICHNs MOMKHO
CYHTATh BEJIMYHHY

m n

A(Dy, D2) = 1— E 2 min (ay, a. a;),
t=1 ]_

rjae (ay;) KoHTHreHtadbHas Tabumma puddepen-
uuwaunit Dy 1 De m a4, a.j ABJISAIOTCH COOTBET-
CTBYIOIMMII CYMMaMM II0 CTPOKaMH M CTOJONaM,
i=1,...,m;j=1...n. Jlanee nokasaHo, 9to
MAKCHMAJbHAS BO3MOKHAS BEJIMYIHA A(D,, D)
IpPH JAaHHBIX @j., @; MOKET OBITH MCYMCJIEHA JIHLIL
CPe/ICTBAMH  MaTeMATHYeCKOTO HPOTPaMMHPOBa-
His. BBojurcs T. Ha3. MHAEKC OTHOMEHWA ABYX
mupdepeHumannil B BUJie BeJIMIHHE

KoTOpas obnagaer eCTeCTBeHHHIMH M ITpefmoJa-
raeMEIMI CBOHCTBaMIL

3aKiIIoueHHe CTATHH MOCBAMECHO OMpeIeTIeHnio
d JUIsT YeTRIpeXMCPHOIT Tabumibl I IIPHBOAATCA
00pasunKky HCHOJL30BAHAA o pPACCTOSHHS 1A
aHaJIN3a JaHHRIX COLMANLHOI I BO3PacTHOH NHD-
depernmanum.

Summary

Charvat F.: Analysis of the Structure of Social Dii-~
ferences — One of the Posible Approaches

The paper begins with introducing the so-called
‘‘distance between two ordered differentiations
having the same number of elements” as

m
e(a, b)= 1— 2 min (ay, bs), where
i=1

= (b7,

m m
B Sl
=1

i=1

a =0, =0,

= {a)7,

5 K obecné teoretické formulaci té&chto zavaZnych
otdzek dynamiky socidlné tfidnf struktury viz F.
Charvat: Dé&lnickd tifida v procesech reprodukce
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socialnf struktury socialistické spole¢nosti: K né-
kterym aspektum obecnych a zvlastnich momentd
jeji vedouci tlohy (Sociologicky ¢asopis 6/1976.).



The relation between two common differentiations
(quljtative variables) can naturally be measured
in terms of the value indicating the differentiated
operation of one differentiation in the elements of
another differentiation.

It has been proved that the quantity

m n
A(Dy, D2) = 1 — -21 _Zlmin (@sp, as. . a.5)
=17=

where (ai;) contingency table of differentiations Dy
and D: and a;,, a j are the respective sums of rows
and columns, ¢t =1, ...,, m, j =1, ..., n, can be
taken for the measure of this relation.

The paper goes on to prove that, while a;, a;.
are given, the maximum possible value D;, D; is
generally calculable only by applying the means of
mathematical programming. The so-called index
of the relation between two differentiations is in-
troduced as the quantity

A(Dy, Ds)
max A(Dl, Ds) 2

having natural and expected properties.

In conclusion the paper is concerned with the
determination of ¢ for a four-field table and with
examples of the application of g of distance in
analyzing data of social and age differentiation.

¢s(Dll Dz) -
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